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CorkliGE

Calcul diffZrentiel et intZgral 1
MATH-F-101

Interrogation de novembre 2021

Le 4 novembre 2021

¥ Aucun appareil Zlectronique (calculatrice, GSM, . .. ) nOest autorisZ.
¥ Veuillez commencer chaque question sur une nouvelle feuille.

¥ Ecrivez CLAIREMENT vos nom et prZnom EN MAJUSCULES sur chaque feuille
rendue.

¥ Justibez soigneusement toutes vos rZponses. Vous pouvez utiliser tous les rZsul-
tats vus au cours ~ condition de les Znoncer clairement et de vZriPer que les hypo-
theses sont satisfaites



COZKMé

Nom, PrZnom :

1.| /15

a) | /6|DZzterminer IOensemble de tous les majorants du sous-ensemble
!

1 "
E= 11 —in" 1, .

b) | /4|DZterminer le supremumde E sOil existe.

c) | /5|Soient A# B, deux sous-ensembles non-vides et majorZs de " etnotons s, le
supremum de A et sz celuide B. Montrerque s, $ sg.

d) |[BONUS/5|Si A est non-vide et majorZ, montrer quOil existe une suite (x,)# A qui
converge vers sup A.

a) L varmble du WLAjD’LaLwU: de E ok
M-z [[,4()0). EAQ#LL\V”ENO O a

_ll{;o e,&-otowc_ l‘—‘lq-é | . b@.,?’e%/), ?BWk
foue >0 ch/th '\IGNDMT&

N> 1 k done £> L ?w\ Tm‘f“'@h«
A‘AM(@-OM&&QMS \—z<|— et
dLﬂ-SGLE_,c\\.,@_ |- u&’?&w‘c OJ:JL wv\,\m‘f
L) Po~ JU'M-T\JWN& u-dusema | oF (o f(w)
/’\b(’ﬁ" Mﬂb‘\(rw\,m{"ﬂ{b E,(;(M{'-ﬁ\-ou,u I:QAA,,\E



(C) Poun bouk ach on a ael
douc a< Gg LJ.LWWumachw
e un MMMWP) Dounc Se i+ wnn

W\w“ncu\(- de A .

Comme sa b L f(m re.HwL W\&)O'Lovvx{-

ALA‘ on o Sa SSs,COWbML qu;/;

(d) Comnue Sup A b ikff-ws peht
"“”\iﬂuul’ Ae Ayjona a]v\L,PM‘:‘Owl’
ne,, ;%A-.Iv.‘ < s A thdonce
el a0, e Mt que suph-L< x,
(S b =L nlabpan majnant ACR) .

On a (poen bont ne Mo, 0€5up A-Xn < 3

ow la ]"'bwm(otn, mlru'bf Proemt An %;1.
ﬂW‘-"Ln c A fdonc Yac o A) donc P Qe
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Cokubp s %\rp' .
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Nom, PrZnom :

2.| /15| Pour chacun des ZnoncZs suivants, dZterminer sOil est vrai ou faux. RZdiger
une preuve rigoureuse dans le premier cas. Donner un contre-exemple dans le second.

a) | /6|Toute suite (x,) croissante et majorZe converge.

b) | /5|Lasuite x,=n,n! ! neconverge pas vers 37.

c) | /4|Soit(x,)une suite qui possede une sous-suite (X, )1 quiconvergeversa! "
Alors (x,,) converge aussi versa.

(&) VEA

Cowridirom, 3N el 3. Commnw «‘Qslaa{%
Al v enan B non - Ade o MA}rlf,,lrWZLAJ.
v SUpA L L m L Adhown -gﬂ/E£>o. hramg
L-5 n'vt pus wu wm]rwm{— de 2 9, twe M3
(chmlw Ld-sclek f b e 7@5 72,‘{{-0{,4_,,
Vv\m[d\«mh Ae 19, meN ;) tb done Pexoty
e N kel Jue L-scx, . Comme ()
vk attsanle jon 4 pow bowt n s N
L-¢¢ An<Xnecdclre & donc
%n-L]<£ . G demonti que (1)

OOV\WAXQ, WASQ-



(b) vem
Sﬂ}.‘izl. ?DM"DM\,- NGN T2\

[Xn-33] = %u-33 31 -5
7e\~\ ni= max IN 380>3% .
Done Fes0 ¥ NeN Jnsn : [24-33| 45
Cuk o dine (%) "2 tonutt parvens 33

(¢) FRox.

gn"c [’)L.,.\ Do st ol[(lcm'e rw\ Cnz= ()"
¥ nenl . Sap VIL:'-Z,L ¥ ke N de Felle

Calz Gl Ql\ ‘it (X"L) Lt de lrtluM
Com fanle 1.
AQO’LG (lw L)COVU/“/\ﬁ(, ras 1 I ?OWL"!\H{'

(14) V\Loow ’”14



COK.E[G—E

Nom, PrZnom :

3.| /15|Pour chacune des suites suivantes, dZterminer si elle converge et si oui, vers
guelle limite.

a)| /5
_ne+2n+1
" 2n3+n! |
b)y| /5
3n+n9
N 22n 4 2n
c)| /5
n!
Xn—n—n
L, 2 +
e Nlt2n+) T T e
r\"‘ —_
2n3 +n—T Z+-lz_ 0
N n>
O+ 0+ O
2 +40-0

O o - »0 LnSeus n — b
S :Y>O. (T =\ E\LZWS)’



Y. = 34 n _ 5+V\q (—)"' n’
n 2n n - " .
2 2 Lf +2 44—[%)”
O + 0

—_
n- + 6o N1+ 0

gw {.Hg)c L'beorom'"lom 2,‘0.) :
O“' o C."—"’O ,Qﬁ'l$¢‘~4_ W —> +0a

S lele ) (iee c= :’i oucC= 2)

W —» +da Te[z & le)< ) (-tc.i
- |
TR =
(<)
O <An= L‘ _ n(n-0(Ca-2). ... 3.2.1
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Nom, PrZnom :

4.| /15|0OndZpbnitune suite (x,) rZcursivement par

2
xn+4

Xo=0 et Xp41= , pournt! !,

a)| /5|Montrerque0 " x," 2 pourtout naturel n.

b) / 4 | Montrer que la suite (x,,) est croissante.

c) | /3|DZduire des deux prZcZdentes questions que la suite (x,) converge.

d) | /3|DZterminer lalimite de la suite  (x,).

(*) Ona =0 douc e prsbiculion
0 <2

S o< e adog pexa’c 4 Aownc
b=0+d e XL lhy € Yoy =8 ok
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